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1. Suite Majorée — Suite minorée

Suite majorée par M (vneN):U, <M
Suite minorée par M (vneN):U,=m
Suite bornée (vneN):m<U,<M

Pour démontrer qu’une suite est majoré ou minoré , on utilise le principe de récurrence
Principe de récurrence

Question Montrer par récurrence que (Vn € N):U,, 2 aoulU, < «a
Etape 1 Pourn =0
On vérifie la condition pourn = 0
p : > . <
Etape 2 Supposons que : U,, = « ou U,<a«a neN
Montronsque U, = a ou U,15a
. _ . aUp+b
Si Un+1 - aUn +b Si Un+1 = cU:+d
L’encadrement est suffisant On calcul la différence U, ., —
@ On utilise la supposition : On encadre le résultat de la différence
%) Up=za ou U,<a En arrivant a
o Puis on encadre Upy1—a 20 ou Upyy—a<0
En arrivant a Puis :
ELBACH . U s U <
n+1 = @ ou. Uy <a n+1 = @ ou. n+1 =&
Etape 3 D’apres le principe de récurrenceona (VneN):U,, > aoul, <a
2. Monotonie d’une suite
Relation générale : Etude de signede U,,; — U,

e Encadrement

SiUp.q — Uy, = 0alors (Uy,) est croissante o
e |dentités remarquables

SiUpsq1 — Uy, < 0alors (Uy,) est décroissante

o ES-T
Propriété : Résultat
SiU,>0et: Si (U,) est croissante alors elle est minorée par Up
Int1 > 1 alors (U,,) est croissante Si (U,) est décroissante alors elle est majorée par Up

n

U . .
Z—“ <1 alors (U,) est décroissante

1

3. Suite Arithmétique — Suite géométrique :

® Suite géométrique @ Suite arithmétique
Définition Var1 =q XV, Vigr =V +1r
Question Montrer que (V,,) est une suite Montrer que (V,,) est une suite
géométrique arithmétique
Réponse 1. DéterminonsV, 1. DéterminonsV,
2. Remarquer que V,,,; = nombre XV, 2. Calculons V.4 =V, = - = nombre.
Nombre : q Nombre obtenue : r
Question Ecrire V,, en fonction de n Ecrire V,, en fonction de n
Réponse
( Terme générale ) V,=V,xq"? Vy,=V,+r(n—-p)

page 1



Somme 1—qgn Pt m—-p+1)(V,+V,)
Sn = Vp X q— Sn = 14 n
1—gq 2
aetbetc trois Alors : Alors :
termes consécutifs b?=axc 2b=a+c

Suite en fonction de n

V,, géometrique V,, arithmétique Un ni géo, ni arithmétiques
On utilise le terme générale On utilise le terme générale — Chercher V, en fonction de U,,
Va =V X q"P Va=Vp+r(n—p) — Ecrire ( ou définir ) U,, en fonction de 1},
— Remplacer V,, par son terme générale

4. LIMITE ET CONVERGENCE DUNE SUITE

Calcul de limites Convergence
Usuels Limite de type lirP (@)™ Définition Propriété
n—+ 0o
lim L=o0 Si—-1<g<1 |Sig>1 Une suite (U,) est | Si Un est
’i."*‘” "o Alors Alors convergente si elle | croissante est
im n = +oo . o . n . Ay
n—-+o lim (@)" =0 lim (@)™ = +o | admet une limite majoré
n—-+oo n—»+oo . .
finie
D’une fagon générale : : — Ou
Sig=1 Sig<1 (Jim Un =l€ER)
lim n% = 4+o0siq >0 |Alors Alors . Un est
noteo lim (¢)"=1 | lim (q)" Une suite (Un) est | ggcroissante et
noree noreo dite divergente A
: A ‘admet d minoré
nl_lfjloo n®=0sia <0 Ir;r:itrene pas de Si : Elle n’admet
pas de limite OU
lim U, = o
n— 4 o

Criteres de convergences

Critere 1 ( Théoreme des gendarmes ) Critere 2
Soient U,, et V,, et W, trois suites Soient U,, et V,, deux suites
Telque:V, < U, < W, Telque: |U,, — L| <V,
avec lim V, =Let lim W, =1L avec lim V, =0
n-+oo n—-+oco n—-+oco
Alorsonaura: lim U, = L Alorsonaura: lim U, = L
n— 400 1L 00
Soient U,, et V,, deux suites Soient U,, et V,, deux suites
Telque:V, < U, Telque:U, <V,
Avec lim V, = +o0 Avec lim V, = —o0
n—-+oco n—-+oo
Alorsonaura: lim U, = +o0 Alorsonaura: lim U, = —oo
n—+ oo n—+ oo
Suite lié a une fonction
Suite de type U,,.1 = f(U,) Suite de type V,, = f(U,,)
Si
U,el Alors :
U... = f(U f estcontinueena (a€R)
nt1 = f(Un) limU, < f(x)=x limV, = f(a)

(U,,) convergente

f continue sur [ Limite = solution de |'équatiun

f(hcl

Et (U,,) converge vers a alors
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